OEMEAIQAEIY. ENNOIEY MAOGHMATIKQN

60 QUAAEBLO oK CEWY

1) Av a, € R dote va oyler a < f+ ¢ yio xdde € > 0 deilte 6 a < S.
2) Av A éva gpoypévo unocivoro tou R, va eZetdoete note woylel inf A = sup A.

3) Av A, B un xevd utooivola tou R dote va woyler a < B vy xdde a € A xou xdde S € B, va
deiete 6T sup A < inf B. Mnopolpe va cupnepdvoupe 6Tl sup A < inf B;

4) Alveton to oOvoho A = {1 : n € N}. AclZe 6t inf A = 0. [Trédedn: Ou ypeaoTel vo ypnoyo-
TOACETE TNV Apytundela BIOTNTA TV TEOYUATIXGY dpldudV].

5) Eotww A, B d0o gpaypéva unochvolo tou R. Av yia xdde a € A vndpyer € B pe a < 3, va
oetlete 61l sup A < sup B. Mnopolue va oupnepdvoupe otL sup A < sup B;

6) o) Eotw p € R. Yewpolye 10 obvoro A ={t € Q: t < p}. No deiydel 6t sup A = p. [Trddeiln:
Oa ypelooTel Vo YPNOLOTOWOETE TNV TUXVOTATA TV PNTHOY GTOUEC TRYUATXole aptduolc. ]

B) 'Ectww p € R. Yewpolye 10 abvoro B = {t e R\ Q: t > p}. Na deiydel 6t inf B = p. [Tn68eiln:
Ou yEELWGTEL VoL YPNOWOTOLAOETE TNV TUXVOTNTAL TWY APERTWY GTOUG TEoyUaTixols optduolc.]

7) 'Eotw z,y,r € R ye x +y < r. Na deyydel 611 undpyouv dvo pnrol aprduol p,q dote x < p, y < ¢
xawp+qg<r.

8) Eotww x,y,r tpeic Yetixol mpaypotixol aprduol pe zy < r. No deydel ot undpyouv 8bo pnrol
aptduol p,g wote & < p, y < g xow pg < T.

9) Eoto z, y nporypatixol apiyol pe 0 < z < y. Nodeyydel 6t undpyetr € Que 0 <r <z <y < i

10) 'Eotw z,y mpaypatxol apdpol pe 0 < z < y. No derydel btu undpyouv ¢ pntde xou r dpprntoc
Ooter < q? <1 <y.
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11) Aci&te 6n v xdde n € N woylet B+2d 4+ 4nd= %

12) Av sin(§) # 0, va deflete 6T yio xdde n € NU{0} oy e > cos(kt) = sm((n(t)z))
k=—n Sin bl
(Trodeln: Xenowonotiote emaywyy (Eexwvdviac yio n = 0) xou TELYWVOUETELXES TAVTOTNTES. )

13) Eotw A, B 800 un xevéd vroovvoha tou R. Oétoupe I'={zx +y: = € A, y € B}. Acilte 611
o) Av o A, B elvan dvos pparypéva, téte sup I' = sup A + sup B.
B) Av ta A, B eivou %8t gporyuéva, téte infI' = inf A + inf B.

14) "Eotw A un xevo vnoovvoha tou R xouw A € R. Oewpolpe 1o ohvoro E = {Az: = € A}. Acilre
ot

o) Av 10 A elvon dve pporyuévo xon A > 0 téte sup E = Asup A.

B) Av to A elvon xdtes gparypuévo xan A < 0 téte sup E = Ainf A.

¥) Av 10 A elvan xdtew gpaypévo xow A > 0 t6te inf E = Ainf A.

) Av to A eivan dved gporypévo xaw A < 0 téte inf E = Asup A.



